4.

SUR LES QUESTIONS 321 ET 322. [7]

Nouvelles Annales de Mathématigues, 1.r série, tome XVI (1857), pp. 4143,

QuEsTION 321.

Soient @,,b,, ¢, les coordonnées du sommet 77#me de 1'hexagone; I, la longueur
du coté (r,r-+1); o,,pB., 7. les cosinus des angles du méme cdté avec les axes. On

a, par les données du probléme,

ty=a, -+ a1, , by=b 4Bl , c=c+1kL
ag=0, 4o, 0, F 0,1, , ,
ag=0,F+ol,+ ol o5l , , -
Ay=a; - 0y ly + a3ls s ,

Q5= 0, F 0315 , ,

Par conséquent, I’équation du plan passant par les milieux des cotés (1,2), (2,3), (3, 4) sera

1 1 1 1

20 2a,-Foly 20,20l -0l 20,4200 2050405l i

2y 2Bk 26 2Bk 4 Bole 26+ 280 4 280+ Bols |

2v 2041k 2+ 2uh+nl 20+ 2k 4 20l vl |
ou, en transformant ce déterminant par des théorémes trés-connus,
1 0 1 0

blw—a)  wplyd-ogly  oglitonly ol ol

4{y—0b) Bb+Ll Bb+Bh Bl Bl

d(x—e)  Bhtul wshbtnl nh4rl

=0,

=0.
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FEn observant de quelle fagon cette équation renferme les éléments qui composent
les coordonnées des sommets de I’hexagone, on voit que la méme équation représente
aussi le plan passant par les milieux des cdtés (4,5), (5,6), (6,1). Done, etc.

QUESTION 322.

Soient 2% le nombre des cotés du polygone; a., b, , ¢, les coordonnées du sommet
pieme . 1 la longueur du coté (»,r--1); o,,B,, 7. les cosinus des angles de ce cdté
avec les axes. Iin supposant que #» soit un des nombres 1,2,3,..,%n, on a

ar==a+only + ol +... ol .,

a‘n—]—r = + Oy Zr + d"r—l-l lr—l—l + .. + O, ln ’
done
[£2% +an+7'=2a’l + OLlll + U,le + e anln ’

c’est-a-dire @, a,,, est indépendant de »; analoguement pour b, +b.y, et ¢, +cCops.
Je considére le point dont les coordonnées sont

1 1 1
X = 5 (ar + a/n-l-r) ] ?/= 5 <b¢ + bn-l—r) ) g= 5 (01‘ + cn-]—r) ;

ces coordonnées satisfont évidemment aux équations de la droite (r, n+r), qui sont

r—a, _ y—b.  z—e¢,

Gy — Oy br - bm-{—i Cp— cn—{-?'

et satisfont aussi aux équations de la droite qui joint les milieux des cotés (r, r+1),
(m-+r, n+r-+1), savoir

e 2 2y —b,—b,4 . 28— ¢, —Cprya
@, + a/r-l-l ——an—’,—r - an+r+1 br + br-l-l - bn-}-r - bn+r+l Cr + cr+l - Cn+'/‘ - cn+7‘+1» ’

done le point nommé est commun & toutes les droites qui joignent les sommets op-
posés et & celles qui joignent les milieux des cdtés opposés, et le méme point est le
milieu de chacune de ces droites.



